Ejercicios resueltos Conjuntos decidibles ysemidecidibles

Hoja I11.10

SOLUCION DE ALGUNOS APARTADOS DEL EJERCICIO 3

32 ¢ AOBOY,0AOBOY, = AOY,?

Aplicamos a los conjuntos (AOB) y (A0 B) la operacién interseccion y las propiedades
conocidas:

(AOB)n (AOB)=AOBnB)=AODO=A
(AOB) y (ADB) son decidibles, por lo que su interseccion también.
Como la interseccion es el conjunto A tenemos que es decidible.

3c ¢ AOBOXgLC B finito = AOYg ?

El conjunto A puede obtenerse como interseccién de los juntos (AOB) y (B - A) como
puede verse a continuacion:

(AOB)-(B-A)=(AOB)n (B-A)=
=(AOB)n(BnA)=(AOB)n(BOA)=AOBNB)=A

Por hipétesis B es un conjunto finito, por lo que (B - A) también lo ser4 al ser un
subconjunto suyo. Como todo conjunto finito es decidible (B - A) es decidible. Los

complementarios de conjuntos decidibles también son decidibles, por lo que B- A
pertenece a la clase 2.

Al ser (A 00 B) y (B—A) decidibles, su intersecciéon también, por tanto A es decidible.
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4a ZADZODBDZOZADBDZO?
FALSO.
Contraejemplo: K es un conjunto no decidible, K, tampoco es decidible, pero su union si

es decidible, KO K =Y" 0 X,.

4d  (AO0X)0ANBOXY, = BOX,?
FALSO.
Contraejemplo: K es un conjunto no decidible, y K n ¥ tampoco lo es, pues K n X" = K.
Pero Y es el conjunto total, y ¥ 0 .
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5a ¢AD0X; 0BOX, = AOBOX;?
FALSO.
Contraejemplo: TOT y TOT son conjuntos no semidecidible, y TOT OTOT = Y. Pero ¥
es un conjunto decidible, y por tanto > [0 3.

bf CAD2, DBDA:BDZ&?
FALSO.
Contraejemplo: TOT es un conjunto no semidecidible, y O O TOT. Pero [ es un
conjunto decidible, y por tanto 0 [ >;.
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a) A={x xORs}0O21-2p b) B={x: xOR,} 02,
) C={x xOW,}DO2; d) D={(xy, 2): ¢«(y)=2z}021-2)
e) E={x: 2IxOR, nW, } 0% -X f) F={(xy): ~dx(y)>31} 0%,

g) G={x Dy(0x(y) # 0x(2) } 0 1 - Xy

h) H={(xy): Oz (xO0W,0zO0Wy)} 0% -
i) I={x:0y (dx(y)>y2)} 0% X0

i) T={xD0yDz=(0x(y) # $x(2) } O

k) K={x | W, |>6}0%-%

) L={x |[W,|=6}0%
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