CAPITULO 4. APROXIMACION LINEAL EN ESPACIOS VECTORIALES EUCLIDEOS.
MATRICES CUADRADAS DIAGONALIZABLES

EJERCICIOS PROPUESTOS

1. Sea el espacio vectorial euclideo (R4,<,>) con el producto escalar:

VX = (X0 %00 X5, % ) Y = (Y1, Voo Vs Va) € RY
<X, Y >= XY, XY, + XY, 2K, Y, + XY, + X, Y,

a. Hallar una base ortogonal.
b. Hallar una base ortonormal.

2. Resolver de forma aproximada el sistema de ecuaciones lineales dado por:

X +X =1
X, +2%; =1
X, +2X, +2%X, =1
X +X, +3%; =1

3. Consideremos el siguiente subespacio vectorial de R*:

S ={(x1,x2,x3,x4)e]R{“/x1—x4 =X, — X, =x3}
Se pide:
a) Hallar una base B, de Sy determinar la dimension de S.
b) Hallar la mejor aproximacién de X =(1,1,1,1) en S. Hacer lo mismo

con el vector y=(2,4,2,2). Calcular en ambos casos la norma del
vector de error.

4. Sea la matriz:
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o B W
=)
=)

a) Hallar los valores propios y los subespacios propios de A.
b) ¢Es A diagonalizable?. Si es posible, diagonalizar A.
c) ¢Es A diagonalizable ortogonalmente?. Si lo es, hacerlo.

EJERCICIOS PROPUESTOS 93



