DOMINIOS DE DEFINICION

DOMINIOS DE DEFINICION

[3.1] Obtener el dominio de la funcién Y = In(x? —x)

Solucién:

Para la existencia del logaritmo se debe cumplir: x> —x>0.

Por tanto:
X>0 A x=1>0 Xx>1
X2 —x>0< x(x-1) >0 v ol v
X<0 AXx-1<0 x<0

Por consiguiente:
D = (—,0) U (1, +x)

i sinnombral.wp2 |Z| |E| rg|
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v=In({xx-x)
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[3.2] Obtener el dominio de la funcién Yy =arcsen

X% +1

Solucién:
. . . . 2X
Para la existencia de la funciéon se debe cumplir: 7 <1.
X“+1

Por tanto:

2X 2X

<1 o -1< <l & —-x*-1<2x<x%*+1 <

X +1 X +1

x?-1<2x & 0<x2+1+2x=(x+1)* Cierto siempre

VAN
2x<x2+1 < 0<x?+41-2x= (x—l)2 Cierto siempre

En definitiva:

i 3.2.1.wp2

Archiva Ecua Yer Btns Una Dos  Anim  Misc

v=aresen(2x/{xx+1))

t t t t t t t t
-4 -3 -2 -1 1 Z 3 4

21

[3.3] Obtener y representar el dominio de la funciéon z = \/(1— X2 — yz)(x+ y)

Solucién:

Para la existencia de la raiz cuadrada: (1— X2 — yz)(x+ y) > 0.
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Por tanto:
1-x*—y?>0 A X+y>0
(1—x2—y2)(x+y)20<:> v
1-x2—y2<0 A x+y<0
En definitiva:

D={(x,y)eR2/x2+y221 A ys-x}u{(x,y)eR2/x2+y2£1 A yz-x}

: = 1 3.3.1.1.wp2 (B[] [E33]
Archiva Ecus Ver Btns Una Dos Anim Misc Archiva Ecua Wer Btns Unma Dos  Anim Misc
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In(sen(zx
[3.4] Obtener y representar el dominio de la funcion 2z =M

y-1

Solucion:

Para la existencia del denominador: y—-1>0< y>1

Para la existencia del numerador: sen(zx) >0

Por consiguiente:

X € (2k7r, (2k +1)7r) S Xe (2k, 2k +l) vk e {O,l, 2,3,...}
sen(zx) >0 < v
TX e (—2k7t, —(2k —1)7[) S Xe (—2k, —(2k —1)) vk e {1, 2,3,.. }

En definitiva:

D={(xy)eR*/{y>1 n xe(2k2k+1)Vke{0,123, . }}uU

U{y>1 A (=2k—~(2k-1))Vke{1,2,3,.. }}}

Archivo Ecua Wer Btns Una Dos  Anim Misc
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argch(x
[3.5] Obtener y representar el dominio de la funcién z :g—(y)

ex+y _1

Solucioén:

Para la existencia del denominador debe ser &Y -1>0 = x+y>0.

Es decir, el semiplano superior limitado por la bisectriz del 2° y 4° cuadrantes.

La existencia del numerador requiere que Xy >1. Por consiguiente:

D={(x,y)eR?*|(y=1/X)A(x>0)A(y>0)}

VA

y = 1/X
>

-X

.
.
.
,
<
1

8 3.1.wp2 B
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Lxt+yv=0

-2+
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.
> Inx+Iny

[3.6] Obtener y representar el dominio de la funcion f(x,y)=

X2 — y?

Solucioén:

D={(x,y)eR?| (* —y* 0) A(Inx+Iny =0) A(x>0) A(y > 0)}

y=X

X -y*=0 = (X+y)(x-y)=0 = {y:—x

Inx+Iny=0 = In(xy)=0 = xy=1
Luego el dominio esta constituido por los puntos del primer cuadrante (X>0,Yy>0),

excluidos los de la recta Y=X y los de la hipérbola y=1/X que pertenecen a dicho
cuadrante.

D={(x,y) eR’| (x+y=0)A(Xx=y=0)A(xy=1)A(x>0)A(y>0)}

'
!
! .
~ 1 4
N 1 ’
N 1 1 ’,
7
'R 1 \ ’,
N 1 \ 7’
N \ //
\\\ ! \
N y = 1/x
L -
\L? 0 T e e e )
7z I\ X
4 N
’, N
’, N

N
’

1 3.1.wp2

Archivo Ecua Ver Btns Una Dos  Anim Misc

\\x+y=0

1
2+

-3+
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[3.7] Obtener y representar el dominio de la funcion:

f (X, y)=|n[(9—x2—y2)(y2—x+3)]

Solucién:

D:{(x,y)eR2|(9—x2—y2)(y2—x+3)>0}
9-x*—y*>0 X +y*<9
y°—x+3>0 y >x-3

(9-x*-y*)(y*-x+3)>0 < v
9-x*-y*<0 X +y*>9
y —x+3<0 y <x-3

Las condiciones [1] indican el interior de la circunferencia X2+y2 =9 (centrada en el
origen y de radio 3).

Las condiciones [2] expresan el interior de la parabola y2 =Xx-3.

D:{(x,y)eR2| {(x2+y2<9)/\(y2 >x—3)}v{(x2+y2 >9)/\(y2<x—3)}}

Luego el dominio de definicion pedido es el indicado en la figura.

YA
L y?=x-3
/’ \\
7 N
’ N I
/ \ -
X2 +y =91 vo7
1 v 7
4
) A >
1
] 3 X
\ I} ‘\\
. , ~eo__
N 7
~ b

2 3.2.wp2 i 3. 2.wp2 FEX
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5 3.2 bis.wp2 =

Archivo Ecua Wer Btns Una Dos  Anim  Misc

[3.8] Obtener y representar el dominio de la funcién:

_arcsen (1-x* —2y?)
In(y?—x)

f(xy)

Solucion:

Para la existencia del arco seno:

~1<1-x2-2y? <1 = 0<x*+2y*<2

xX*+2y*=0 = x=y=0

X*+2y°>0 = VY(X,y)eR?
2 2 _

XX 4+2y?=2 = LN A RN elipse a=y2
2 1 =
XZ y2

XX 4+2y?<2 = 7+T<1 — interior de la elipse

Para la existencia del logaritmo neperiano:
y’-x>0 = y’>x (exterior de la parabola)
Para que no se anule el denominador:

y’—x#1 = y?’#x+1 (los puntos de esa otra pardbola con vértice en (-1,0) estan
excluidos).

Por lo tanto:
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D={(xy)eR*/(0<x* +2y* <2) A(y* > X) A (y* % X+1)}

ta 3.3.1.wp2

Archivo Ecua Wer Btns Una Dos  Anim  Misc

[3.9] Obtener y representar el dominio de la funcién:

f(x,y) = VXY

In(1—x*-y?)

Solucién:

Las condiciones que deben cumplirse para que la funcidon tome valores reales son:
Ax—y* >0 = y®<4x [interior o sobre la parabola]

1-x*— y2 >0 = X+ y2 <1 [interior de la circunferencia]
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1-x*—y?#1 = x*+y°#20 = x#0 A y=0 [se excluye el origen]
Por lo tanto, la expresion analitica del dominio de definiciéon es:

D(f)={(xy) eR*/ (y* <4X) A (X +y* <) A(x£0A Yy =0) |

-5
L7y =4x

im) sinnombre5.wp2 o= E|
Archivo Ecua “er Btns Una Dos Anim  Misc

¥

[3.10] Obtener y representar el dominio de la funcion:

5-x2—y® -4y

f(x,y)=In

X2—y—4

Solucién:

5—-X"—-y 4y>

2

D=4(xy)eR?/
X“—y-4

0
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5-x>—y?—4y>0 X2 +(y+2)*<9
=
c 24 X2—y-4>0 X2—4>y
—xz—y — y>0 o %
X“—y—-4
5-x*—y?—4y<0 X2 +(y+2)*>9
=
xz—y—4<0 x2—4<y

D:{(x, y)eRZ/{(x2+(y+2)2 <A -4> y)}v{(x2+(y+2)2 SO A (X2 —4< y)}}

Luego el dominio de definicién pedido es el indicado en la figura:

YA
! i
1
: Ly =x*-4
I
|
§ - -- R
/".' \J\
e ; ™ >
£ 3 AN X
& ‘ I A
\ B i)
2 2 2 _9: “ i 1
X +(y+ ) | \ ,I ,'
3 X / ]
3 \ /! )
\\ \\‘-// )
\\\ ,,
-5

2 sinnombre6.wp2 !.'.' 3.6.1.wp2
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XX+ +2) (v+2)=9
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i 3.6.2.wp2
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xx+y+2v+2=29
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