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DISTRIBUCIONES MUESTRALES

ENUNCIADO 1

2 2 : . : . ~
Sean Sy S, las varianzas de dos muestras aleatorias independientes de tamafio n, y n, de

poblaciones normales con varianzas Sf y S22 , respectivamente. Demostrar que la variable
aleatoria definida por

_S/o
S, /o

tiene una distribucion F con n,—1 grados de libertad en el numerador, y n,—1 grados de
libertad en denominador.

Resolucion:

(”1_1)512 T ("2_1)S2

2
> y T =-——=—. Entonces, se deduce que:

0 0,

Y
F = AI -1 — Slz/o-lz — Slzo-zz
7, Sl s
2

Sean Y =

Se puede demostrar que si Y y Z son dos variables aleatorias independientes con
distribuciones de probabiliad * con n; y n, grados de libertad, respectivamente,
nl
/n,

entonces X = es una variable aleatoria con distribucion F, . Asi, de dicho

resultado las dos muestras aleatorias (es decir, Y y T) son independientes;
equivalentemente, los (n,+n,) elementos de las dos muestras son entre s¢i variables

aleatorias independientes. = En consecuencia, Y y T son variables aleatorias
independientes, y el resultado queda demostrado.
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ENUNCIADO 2

. ~ .z . 2
Mostrar que para muestras aleatorias de tamario n de una poblaciéon normal con varianza o~ ,
4
o

la distribucion muestral de S° tiene de media o~ y de varianza 0
n —_—

Resolucion:

(n—l)S2

Se sabe Y= 35—~ X(,yy» €llo implica E[Y]=n~1y var[Y]=2(n-1).

2

Ademas, S* = or

y por tanto se tiene

E[Sz]:E{:z_ﬂ: na_zlE[Y]zaz

2 2

oY o 4

V&I‘[SZJIV&I‘ var[Y]= 20_-

n—1 n—1 n

como se queria comprobar.
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