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iku rra d u te n a rike ta k e b a z teko komen ig a rria d a , a d ie ra z p e n g ra fi koa k e ta ka lku lu ko
ord e n a g a ilu p rog ra ma b a t, W in p lot e d o a n tz e ra koa , a d ib id e z , e ra b iltz e a .

8.1. Ariketa K a lku la tu le rro in te g ra l h a u , L z e n troa (0, 0) p u n tu a n e ta R e rra d ioa d u e n
z irku n fe re n tz ia d e n e a n .∮

L

y2d x + 2xyd y

8.2 . Ariketa K a lku la tu le rro in te g ra l h a u , L x(t) = a c o s(t), y(t) = a sin (t), z(t) =
kt, t ∈ [0, 2π] h e liz e a d e n e a n . (iku si (8 .1) iru d ia )

8 .1 Iru d ia : h e liz e a

∫
L

yzd x + xzd y + xyd z

8.3 . Ariketa K a lku la tu le rro in te g ra l h a u , L e rp in a k A(0, 1 ), B(2, 3 ) e ta C(1 , 4)
p u n tu ta n d itu n tria n g e lu a d e n e a n .∮

L

(c o s x − y sin x)d x + co s xd y

8.4 . Ariketa K a lku la tu le rro in te g ra l h a u , L mu tu rra k M(1 , 1 ) e ta N(2, 8 ) p u n tu e ta n
d itu n y = x3 ku rb a re n a rku a d e n e a n .∫

L

6x2yd x + 1 0xy2d y

8.5 . Ariketa K a lku la tu le rro in te g ra l h a u , N(π/2, π/2), e ta M(π/4, π/4) d ire n e a n .

∫
M

N

(2x c o s y − y2 sin x)d x + (2y c o s x − x2 sin y)d y
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8.6. Ariketa G reen-en formula erabiliz, kalkulatu lerro integral hau, L x2 +y2 = a2 kurba
denean.

∫

L

xy2dy − x2ydx

8.7 . Ariketa Kalkulatu lerro integral hau, f(x) eta g(y). funtzio jarraituak direla jakinik.

∫ (c ,d )

(a,b)
f(x)dx + g(y)dy

8.8. Ariketa f(u) funtzio jarraitua eta L lerro itx ia dira. Frogatu berdinketa hau betetzen
dela.

∮

L

f(x2 + y2)(xdx + ydy = 0

8.9 . Ariketa Kalkulatu lerro integral hau, L (8.2irudian azaltzen den kurba denean.

∮

L

√

x2 + y2dx + y(xy + ln(x +
√

x2 + y2dy

8.2 Irudia: L lerroaren adierazpena

8.10 . Ariketa L x2

a2 + y2

b2
= z eta x2

a2 + y2

b2
= 2c2

− z gainazalen ebakidura denean
(ikus (8.3) irudia)

1. Koordenatu zilindrikoak erabiliz L-ren adierazpen parametrokoa lortu.

2. L ortu lerro integral hau

UEP Donostia Matematika Aplikatua Saila



25

8.3 Irudia: Gainazalen ebakidura

∫

L

(

x2

a2
+

y2

b2

)

dx +

(

x2

a2
−

y2

b2
xz

)

dy + 2xyzdz

8.11. Ariketa Lortu lerro integral hau

∫

L

(6xy2
− y3)dx + (6x2y − 3xy2)dy

L honako hauek direnean:

1. L , A(1, 2) eta B(3, 4) puntuak elkartzen dituen zuzenkia.

2. L, zentroa (2, 3) puntuan.duen zirkunferentziaren arkua, muturrak A(1, 2) eta B(3, 4)
izanik.

3. L aurreko kasuko zirkunferentzia.

8.12. Ariketa H ar dezagun (0 ,0 ) eta (1,0 ) puntutik pasatzen diren y = kx(x − 1)
parabola sorta. Izan bedi L parabola horietako bat eta ~F (x, y) = (2xy, x2) edozein (x, y)
puntuan aplikatutako indarra.

1. L-ren adierazpen parametrikoa lortu, eta frogatu lanaren balioa k-ren menpe ez da-
goela.

2. A urreko emaitzaren arrazoiak adierazi.
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