3. Calculo de determinantes mediante desarrollos.

Definicién. Dada una matriz A € Mat,, «,,(K), se llama adjunto del elemento ij,
donde 1 < 4,5 <na (—1)"*7 A;j, siendo A;; el determinante de la matriz que se obtiene
al eliminar la fila ¢ y la columna j en A. A la matriz B € Mat,, «,,(K) tal que

bij = (1) Ay,

se le llama matriz adjunta de A.

Proposicién 3.1. Sea A € Mat,, «,,(K). Entonces,

7=1

A la expresién que aparece en la Proposiciéon anterior se le conoce como desarrollo
del determinante de A por la fila i-ésima.

Proposicion 3.2. Sea A € Mat,, x,(K). Entonces,

=1

A la expresion que aparece en la Proposiciéon anterior se le llama desarrollo del
determinante de A por la columna j-ésima.

La importancia de poder calcular determinantes de matrices cuadradas mediante de-
sarrollos por filas o columnas estriba en que da un método para calcular determinantes
basado en el calculo de determinantes de matrices de orden inferior. Asi, si se desea calcu-
lar el determinante de una matriz 4x4, bastara con calcular 4 determinantes de matrices
de orden 3x3. Por ejemplo,

ailp a2 aiz a4

a22 A23 (24 21 A23 Q24
a21 QA22 Q23 Q24|
=a11|Aa32 AaA3z3 0AaA3z4 | —0AaA12|a31 33 34
@s1 sz Gss Gs4 Q4o Q43 Qug G417 Q43 Qag
aq1 Qa42 Q43 Q44
21 QA22 Q24 Q21 QA22 A23
+aiz|as1 asze as4| —a14|G31 Q32  A33
a4q1 Q42 Q44 41 Q42 Q43
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